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Feuille d'exercices no 7

Suites récurrentes linéaires

Exercice 1.

Pour les suites (un)n∈N suivantes, exprimer un en fonction de n, puis étudier leur convergence.

1. u0 = 1, u1 = 0 et, pour tout n ∈ N, un+2 = 6un+1 − 9un.

2. u0 = 1, u1 = 1 et, pour tout n ∈ N, 2un+2 + un+1 − un = 0.

3. u0 = 1, u1 = 2 et, pour tout n ∈ N, 4un+2 = 2
√
3un+1 − un.

Exercice 2. On considère la suite (un)n∈N donnée par : u0 = 1, u1 = 2 et, pour tout n ∈ N,

un+2 =
18unun+1

3un + un+1
.

1. Montrer que la suite (un)n∈N est bien dé�nie et que, pour tout n ∈ N, un > 0.

2. Pour tout n ∈ N, on pose vn = 1
un

.

(a) Véri�er que (vn)n∈N est une suite récurrente linéaire d'ordre 2.

(b) En déduire une expression explicite de un pour tout n ∈ N.

(c) Discuter la convergence de (un)n∈N.

Exercice 3. Soit t ∈ R \
{
1
6

}
. On dé�nit une suite (un)n∈N par u0 ∈ R, u1 ∈ R et, pour tout n ∈ N,

un+2 =

(
t− 5

6

)
un+1 +

1

3

(
t− 1

2

)
un.

1. Justi�er qu'il existe (a, b) ∈ R2 tel que, pour tout n ∈ N, un = a

(
t− 1

2

)n

+ b

(
−1

3

)n

.

2. Étudier la convergence de (un)n∈N selon les valeurs de a, b et t.


