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Exercice 1 : Déterminer l’ensemble des réels x qui vérifient (x − 2)2 ≥ x.

Solution: Pour x réel on a les équivalences suivantes :

(x − 2)2 ≥ x ⇔ x2 − 4x + 4 ≥ x ⇔ x2 − 5x + 4 ≥ 0.

Recherchons les racines du polynôme x2 − 5x + 4. Le calcul du discriminant correspondant donne ∆ =
(−5)2 − 4 · 1 · 4 = 9, et on obtient donc les racines

x1 = −(−5) −
√

9
2 = 1, x2 = −(−5) +

√
9

2 = 4.

Comme le coefficient du terme de degré 2 est strictement positif, on a x2 − 5x + 4 ≥ 0 si et seulement si
x ≤ 1 ou x ≥ 4. En conclusion, pour tout x réel on a

(x − 2)2 ≥ x ⇔ x ∈] − ∞, 1] ∪ [4, +∞[.
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Exercice 2 : Déterminer l’ensemble des x ∈ R \ {1, 2} vérifiant

x

x − 2 ≤ x + 3
x − 1 .

Solution: Pour tout x ∈ R \ {1, 2} on a

x

x − 2 ≤ x + 3
x − 1 ⇔ x

x − 2 − x + 3
x − 1 < 0

⇔ x(x − 1) − (x + 3)(x − 2)
(x − 1)(x − 2) ≤ 0

⇔ −2x + 6
(x − 1)(x − 2) ≤ 0

⇔ x − 3
(x − 1)(x − 2) ≥ 0.

On peut alors considérer le tableau de signe suivant :
−∞ 1 2 3 +∞

x − 1 − 0 + + +
x − 2 − − 0 + +
x − 3 − − − 0 +

x−3
(x−1)(x−2) − || + || − 0 +

En conclusion, pour tout x ∈ R \ {1, 2} on a

x

x − 2 ≤ x + 3
x − 1 ⇔ x ∈]1, 2[∪[3, +∞[.
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